
Aralarında asal sayıların, toplam formülü

1’den başka ortak bölenleri olmayan sayılara aralarında asal sayılar denir. Örnek olarak 9 ve 10 aralarında asal sayılardır. Fakat 9 ile 60 aralarında asal değildir.3 her ikisini de bölmektedir.10 sayısı da 46 ile aralarında asal değildir. Ortak böleni 2’dir. Eğer bir n sayısının aralarında asal sayıların sayısı ()biliniyor ise, bu sayıların toplamı:

A) Aralarında asal sayılarda 1 kabul edilmiyor.  B)Aralarında asal sayılarda 1 kabul ediliyor.



72’nin aralarında asal olan sayıların sayısı 23 (veya 24 ise);
  
A) Aralarında asal sayılarda 1 kabul edilmiyor.    B) Aralarında asal sayılarda 1 kabul ediliyor.                                                                                                          

  Örnek 1:             				 Örnek 2:             



  Örnek 1:         	                                     Örnek 2: 



Bu genel formüle nasıl ulaştığımın açıklamasına gelince;
        Genel olarak sayıların özelliklerini incelemek için bir tablo oluşturmuştum. 1’den itibaren    sayısına kadar olan ardışık sayıları üç kısma böldüm.
- Aralarında asal sayılar,
- Ortak bölenli sayılar,
- Bölenler,
Bu sayıları sırasıyla  𝜑 ,, 𝜎 ile gösterelim. Bu tabloda 1 den 50 ye kadar olan sayıların detaylarını görebilirsiniz. 1 sayısını doğal olarak bölenler kısmına aldım. Bundan dolayı aralarında asal sayı kısmında göstermedim. Tabloyu incelendiğimde bu sayıların arasında bir bağlantı olduğunu fark ettim. Eğer ve  ‘in toplamını n sayısı ile çarparsak ve sonuca 2 ilave edersek, bunların toplamlarının iki katını bulmaktayız.

Örnek 1:
                    



Örnek 2:
                     

                                                


Bu neticeleri gözlemleyerek aşağıdaki varsayımı yazabiliriz.
        
              (2)
                                      
Bir’den n sayısına kadar olan tüm ardışık sayıları üç kısımdan meydana geldiğini kabul etmiştik. O halde;              
                                                     
                                                  (3)

Bu sayıların kendi aralarında toplamı ise n ardışık sayısının toplamına eşittir.


                                                                                    
(3) den:



(4) den:


Bunları (2)’de yerine koyalım.



Gerekli kısaltmalar yapılırsa:

A) Aralarında asal sayılarda 1 kabul edilmiyor.           B) Aralarında asal sayılarda 1 kabul ediliyor.



     Örnek 1:						 Örnek 2:
	
                                     	                                     	



     Örnek 1:						  Örnek 2:
	    
                    (asal sayı)   			   (asal sayı)         


      
Bulduğumuz formülde n sayısı çift veya tek olabilir, tek olduğu durumda  çift ise  tek sayı olacağından 2’ye bölünmeyebilir ve bu durumda formül geçerliliğini kaybederdi. Ana tabloya baktığımızda ’nin sütunun da gösterilen sayıların tamamının tek sayı olduğunu görüyoruz. Hatta bu tabloyu ’e kadar ilerlettim bunların da tamamının tek olduğunu gördüm.(eğer aralarında asal sayılarda 1 kabul ediliyorsa bu sütun tamamen çift olur)Bunu da aralarında asal sayıların ilginç özelliklerinden biri olduğunu varsayabiliriz. Diğer bir özellik ise:
27 sayısının aralarında ki asal sayılar dizisini yazalım;
2,  4,  5,  7,  8,  10,  11,  13,  14,  16,  17,  19,  20,  22,  23,  25,         
Bu dizinin başına 1 ilave edelim, birinci ve son terimi (sonra ikinci ve sondan ikinci terimi) toplayarak alt alta yazalım.

1.                  
                   
                   
                   
          
                       
Toplam  sıra var.    İlave ettiğimiz 1’i çıkartalım. 
Bu son yaptığımız işlemi genelleştirirsek;
   
A) Aralarında asal sayılarda 1 kabul edilmiyor.           B) Aralarında asal sayılarda 1 kabul ediliyor.

                              




      					                                                               
Basit bir denemeyle de aynı formüle başka yoldan ulaştık.
 veya  formülü,  varsayımının gözlem ve denemeler neticesinde bulunan doğruluğuna dayanmaktadır. Bu konularla ilgilenen bir arkadaşımız da formüllerin kesin bir ispatını yaparsa memnun oluruz.

	TABLO

	
	
	
	
	
	
	

	2
	0
	0
	0
	0
	2
	3

	3
	1
	2
	0
	0
	2
	4

	4
	1
	3
	0
	0
	3
	7

	5
	3
	9
	0
	0
	2
	6

	6
	1
	5
	1
	4
	4
	12

	7
	5
	20
	0
	0
	2
	8

	8
	3
	15
	1
	6
	4
	15

	9
	5
	26
	1
	6
	3
	13

	10
	3
	19
	3
	18
	4
	18

	11
	9
	54
	0
	0
	2
	12

	12
	3
	23
	3
	27
	6
	28

	13
	11
	77
	0
	0
	2
	14

	14
	5
	41
	5
	40
	4
	24

	15
	7
	59
	4
	37
	4
	24

	16
	7
	63
	4
	42
	5
	31

	17
	15
	135
	0
	0
	2
	18

	18
	5
	53
	7
	79
	6
	39

	19
	17
	170
	0
	0
	2
	20

	20
	7
	79
	7
	89
	6
	42

	21
	11
	125
	6
	174
	4
	32

	22
	9
	109
	9
	108
	4
	36

	23
	21
	252
	0
	0
	2
	24

	24
	7
	95
	9
	145
	8
	60

	25
	19
	249
	3
	45
	3
	31

	26
	11
	155
	11
	154
	4
	42

	27
	17
	242
	6
	96
	4
	40

	28
	11
	167
	11
	183
	6
	56

	29
	27
	405
	0
	0
	2
	30

	30
	7
	119
	15
	274
	8
	72

	31
	29
	464
	0
	0
	2
	32

	32
	15
	255
	11
	178
	6
	63

	33
	19
	329
	10
	184
	4
	48

	34
	15
	271
	15
	253
	4
	54

	35
	23
	419
	8
	163
	4
	48

	36
	11
	215
	16
	360
	9
	91

	37
	35
	665
	0
	0
	2
	38

	38
	17
	341
	17
	340
	4
	60

	39
	23
	467
	12
	257
	4
	56

	40
	15
	319
	17
	411
	8
	90

	41
	39
	819
	0
	0
	2
	42

	42
	11
	251
	23
	556
	8
	96

	43
	41
	902
	0
	0
	2
	44

	44
	19
	439
	19
	467
	6
	84

	45
	23
	539
	16
	418
	6
	78

	46
	21
	505
	21
	504
	4
	72

	47
	45
	1080
	0
	0
	2
	48

	48
	15
	383
	23
	669
	10
	124

	49
	41
	1028
	5
	140
	3
	57

	50
	19
	499
	25
	683
	6
	93
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